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MULTIPLICATION PROPERTY OF INEQUALITIES  
A. For multiplying a positive number 

“If each side of a true inequality is multiplied by the same positive number, the resulting inequality is also true.” 
 

If ࢇ, and ࢈ are any numbers and ࢉ is a positive number, the following are true: 

1.   If ࢇ ൐ ࢉࢇ then ,࢈ ൐  .ࢉ࢈ 2. If ࢇ ൏ ࢉࢇ then ,࢈ ൏  .ࢉ࢈
  ૚૛ ൐ ૢ૚૛ ⋅ ૝ ൐ ૢ ⋅ ૝ ૝ૡ ൐ ૜૟    ૚૟ ൏ ૛૛ ૚૟ ⋅ ૛ ൏ ૛૛ ⋅ ૛ ૜૛ ൏ ૝૝ 
3.   If ࢇ ൒ ࢉࢇ then ,࢈ ൒  .ࢉ࢈ 4. If ࢇ ൑ ࢉࢇ then ,࢈ ൑  .ࢉ࢈
  ૚૙ ൒ ૢ૚૙ ⋅ ૜ ൒ ૢ ⋅ ૜ ૜૙ ൒ ૛ૠ    ૚૝ ൑ ૚૞ ૚૝ ⋅ ૞ ൑ ૚૞ ⋅ ૞ ૠ૙ ൑ ૠ૞ 

 
Sample Problem 1: Solve each inequality. 

A.   ૡ࢞ ൒ ૟  ૡ࢞ ⋅ ૡ ൒ ૟ ⋅ ૡ  ࢞ ൒ ૝ૡ 
B.   ૠ૞ࢇ ൏ െૠ  ૞ૠ ⋅ ૠ૞ࢇ ൏ െૠ ⋅ ૞ૠ  ࢇ ൏ െ૞ 
C.   ૝࢟ ൑ ૚૜  ૝࢟ ⋅ ૝ ൑ ૚૜ ⋅ ૝  ࢟ ൑ ૞૛ 
D.   ૛૜࢔ ൐ ૝  ૜૛ ⋅ ૛૜࢔ ൐ ૝ ⋅ ૜૛  ࢔ ൐ ૟ 
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B. For multiplying a negative number 
“If each side of a true inequality is multiplied by the same negative number,  

the direction of the inequality symbol must be reversed so that the resulting inequality is also true.” 
 

If ࢇ, and ࢈ are any numbers and ࢉ is a negative number, the following are true: 

1.   If ࢇ ൐ ࢉࢇ then ,࢈ ൏  .ࢉ࢈ 2. If ࢇ ൏ ࢉࢇ then ,࢈ ൐  .ࢉ࢈
  ૚૞ ൐ ૚૛૚૞ሺെ૝ሻ ൏ ૚૛ሺെ૝ሻ െ૟૙ ൏ െ૝ૡ    ૚ૢ ൏ ૛૞ ૚ૢሺെ૛ሻ ൐ ૛૞ሺെ૛ሻ െ૜ૡ ൐ െ૞૙ 
3.   If ࢇ ൒ ࢉࢇ then ,࢈ ൑  .ࢉ࢈ 4. If ࢇ ൑ ࢉࢇ then ,࢈ ൒  .ࢉ࢈
  ૚૜ ൒ ૚૛૚૜ሺെ૜ሻ ൑ ૚૛ሺെ૜ሻ െ૜ૢ ൑ െ૜૟    ૚ૠ ൑ ૚ૡ ૚ૠሺെ૞ሻ ൒ ૚ૡሺെ૞ሻ െૡ૞ ൒ െૢ૙ 

 
Sample Problem 2: Solve each inequality. 

A.   െ૞૟࢞ ൑ െ૚૞  ൬െ૟૞൰ ൬െ૞૟൰࢞ ൒ ሺെ૚૞ሻ ൬െ૟૞൰  ࢞ ൒ ૚ૡ 
B.   െ૛૜ࢇ ൐ ૚ૡ  ൬െ૜૛൰ ൬െ૛૜ࢇ൰ ൏ ૚ૡ ൬െ૜૛൰  ࢇ ൏ െ૛ૠ 
C.   െ ૞࢟ ൒ ૟૞  ቀെ ૞࢟ቁ ሺെ૞ሻ ൑ ૟૞ ሺെ૞ሻ  ࢟ ൑ െ૟ 
D.   െ ૚૟࢔ ൏ ૜૝  ቀെ ૚૟ቁ࢔ ሺെ૚૟ሻ ൐ ૜૝ ሺെ૚૟ሻ  ࢔ ൐ െ૚૛ 

 
Sample Problem 3: Write and solve each inequality. 

A.   One‐seventh times a number is at least 15. 

  ૚ૠ࢞ ൒ ૚૞  ሺૠሻ ൬૚ૠ൰ ࢞ ൒ ૚૞ሺૠሻ  ࢞ ൒ ૚૙૞ 
B.   The ratio of a number and 5 is more than 25. 

  ૞࢞ ൐ ૛૞  ሺ૞ሻ ቀ૞࢞ቁ ൐ ૛૞ሺ૞ሻ  ࢞ ൐ ૚૛૞ 
C.   A negative number over 15 is greater than or equal to 5. 

  െ ૚࢞૞ ൒ ૞  ሺെ૚૞ሻ ቀെ ૚࢞૞ቁ ൑ ૞ሺെ૚૞ሻ  ࢞ ൑ െૠ૞ 
D.   A number divided by negative nine is less than or equal to negative two. 

  െ࢞ૢ ൑ െ૛  ቀെ࢞ૢቁ ሺെૢሻ ൒ െ૛ሺെૢሻ  ࢔ ൒ ૚ૡ 
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DIVISION PROPERTY OF INEQUALITIES  
A. For dividing a positive number 

“If each side of a true inequality is divided by the same positive number,  
the resulting inequality is also true.” 

 
If ࢇ, and ࢈ are any numbers and ࢉ is a positive number, the following are true: 

1.   If ࢇ ൐ ࢉࢇ then ,࢈ ൐  .ࢉ࢈ 2. If ࢇ ൏ ࢉࢇ then ,࢈ ൏  .ࢉ࢈
  ૚૛ ൐ ૢ૚૛૜ ൐ ૜ૢ ૝ ൐ ૜ 

  ૚૟ ൏ ૛૛ ૚૟૝ ൏ ૛૛૝  ૝ ൏ ૞૚૝ 
3.   If ࢇ ൒ ࢉࢇ then ,࢈ ൒  .ࢉ࢈ 4. If ࢇ ൑ ࢉࢇ then ,࢈ ൑  .ࢉ࢈
  ૚૙ ൒ ૢ૚૙૞ ൒ ૞ૢ ૛ ൒ ૚૝૞ 

  ૚૝ ൑ ૚૞ ૚૝૛ ൑ ૚૞૛  ૠ ൑ ૠ૚૛ 
 

Sample Problem 4: Solve each inequality. 
A.   ૝࢔ ൑ െ૚૛  ૝࢔૝ ൑ െ૚૛૝   ࢔ ൑ െ૜ 
B.   ૚૞࢟ ൐ ૢ૙  ૚૞࢟૚૞ ൐ ૢ૙૚૞  ࢟ ൐ ૟ 
C.   ૜ࢇ ൒ െ૞ૠ  ૜ࢇ૜ ൒ െ૞ૠ૜   ࢇ ൒ െ૚ૢ 
D.   ૛࢞ ൏ ૞  ૛૛࢞ ൏ ૞૛  ࢞ ൏ ૛૚૛ 
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B. For dividing a negative number 
“If each side of a true inequality is divided by the same negative number,  

the direction of the inequality symbol must be reversed so that the resulting inequality is also true.” 
 

If ࢇ, and ࢈ are any numbers and ࢉ is a negative number, the following are true: 

1.   If ࢇ ൐ ࢉࢇ then ,࢈ ൏  .ࢉ࢈ 2. If ࢇ ൏ ࢉࢇ then ,࢈ ൐  .ࢉ࢈
  ૞ ൐ ૛૞െ૜ ൏ ૛െ૜ െ૚૛૜ ൏ െ૛૜ 

  ૢ ൏ ૚૞ െૢ૝ ൐ ૚૞െ૝ െ૛૚૝ ൐ െ૜૜૝ 
3.   If ࢇ ൒ ࢉࢇ then ,࢈ ൑  .ࢉ࢈ 4. If ࢇ ൑ ࢉࢇ then ,࢈ ൒  .ࢉ࢈

  ૜ ൒ ૛૜െ૞ ൑ ૛െ૞ െ૜૞ ൑ െ૛૞ 
  ૠ ൑ ૡ ૠെ૛ ൒ ૡെ૛ െ૜૚૛ ൒ െ૝ 

 
 
Sample Problem 5: Solve each inequality. 

A.   െ૛. ૝࢞ ൒ ૜. ૟  െ૛. ૝࢞െ૛. ૝ ൑ ૜. ૟െ૛. ૝  ࢞ ൑ െ૜૛ 
B.   െૠࢇ ൏ ૜૞  െૠࢇെૠ ൐ ૜૞െૠ  ࢇ ൐ െ૞ 
C.   െ૜࢟ ൑ ૠ  െ૜࢟െ૜ ൒ ૠെ૜  ࢟ ൒ െ૛૚૜ 
D.   െ૞࢔ ൐ ૚૛૞  െ૞࢔െ૞ ൏ ૚૛૞െ૞   ࢔ ൏ െ૞ 

 
Sample Problem 6: Write and solve each inequality. 

A.   Three times a number is less than or equal to 21. 

  ૜࢞ ൑ ૛૚  ૜૜࢞ ൑ ૛૚૜   ࢞ ൑ ૠ 
B.   The product of twenty five and a number is at most nine.  

  ૛૞࢞ ൑ ૢ  ૛૞࢞૛૞ ൑ ૛ૢ૞  ࢞ ൑ ૛ૢ૞ 
C.   A negative number multiplied by six is greater than or equal to four. 

  ሺെ࢞ሻሺ૟ሻ ൒ ૝  ሺെ࢞ሻሺ૟ሻെ૟ ൑ ૝െ૟  ࢞ ൑ െ૛૜ 
D.   Thrice a negative number is at least 18. 

  െ૜࢞ ൒ ૚ૡ  െ૜࢞െ૜ ൑ ૚ૡെ૜  ࢞ ൑ െ૟ 
 


